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  分數看似單純，但是涉及的觀念十分複雜：除了定義什麼是分數之外，什麼

是分母、什麼是分子？哪一個代表全部量、哪一個代表部份量？怎麼分數還分真

的、假的？等值分數是什麼？為什麼要約分？為什麼要擴分？什麼叫最簡分數？

光是分數本身就一堆計算了，更遑論分數與分數之間還有有加減乘除呢！再加上

題目的敘述裡，分數到底是「連續量」還是「離散量」的概念影響了學生對題目

的了解（老師不見學生圖解分數，絕大部分都在切 PIZZA，其實在指定型態的命

題，連老師都極有可能出錯題目），這些因素同時出現在分數的運算中，以至於

學生出現有關分數的迷思概念十分多樣，簡直就是到了遇見「分數」就不會有「分

數」的程度！ 

  本單元目標是了解擴分與約分的意義、算法、應用；認識通分並能比較分數

大小；進行異分母分數加減，「最簡分數」在此暫時不提。 

 

設計理念 

    在異分母分數的加減運算中，學生經常會出現直接分母加分母、分子加分子

的作法。本單元教案是由「
2

1
＋

3

1
」的算式引入「小紅豆的生日快到了，媽媽買

了兩包一樣的麵粉，想要製作蛋糕及披薩來幫小紅豆慶祝。媽媽先用一包麵粉做

了 2個披薩，再用另一包麵粉做了 3個蛋糕。請問製作一個披薩和一個蛋糕，需

要多少包麵粉？」的情境，先導引學生畫出
2

1
與

3

1
的等比例線段圖，確實了解

2

1

與
3

1
的意義，接著讓學生在線段圖上觀察出

2

1
與

3

1
單位數的不同，進而找出二者

相同的單位數，引出「通分」的說法、意義與算法，最後導引學生歸納出異分母

分數加法運算的算則。 

    在導引學生察覺何謂「通分」的過程，讓學生發現以下事實是極為重要的事：

1.發現線段圖上單位數是不同的；2.以最小公倍數算出共同單位數的方法；3.「通

分」過程在運算異分母分數加法的必要；4.算則的歸納與鞏固。觀察在教學時學

生以上這四項重點充分討論的過程後，是否能釐清「直接分母加分母、分子加分

子」的迷思。 

 

從提問中讓學生釐清題意 

    在解決異分母分數的加法問題設計時，運用一些小巧思，讓主探究問題中，



未出現任何的分數表示方式來呈現題意，因此學生必須從問題中清楚了解問題的

核心，教師在探究教學中引入階段的關鍵性問話就格外重要。先請學生說出「一

包麵粉做 2個披薩」及「一包麵粉做 3個蛋糕」的意義。學生可以從題目的意思

去了解：一包麵粉可以製作 2個披薩的情況下，那麼如果製作 1個披薩只需要用

到半包的麵粉，而這半包麵粉如果用分數來表示，就是
2

1
包麵粉。再反問學生：

「製作 1 個披薩需要多少包麵粉？」學生很快就能連接並回答：「製作 1 個披薩

需要
2

1
包麵粉。」利用相同的邏輯推論，學生也可以很快得知：「製作 1 個蛋糕

需要
3

1
包麵粉。」從循序漸進的提問，讓學生釐清題意後，確認學生清楚明白利

用分數的加法來解決問題。 

    當然在產出「製作 1個披薩需要多少包麵粉？」答案的過程，有部分學生會

有製作 1個披薩需要用到半包的麵粉，那這半包麵粉就是 0.5包麵粉。學生會運

用舊經驗來幫助學習，因此出現分數或是小數來表示半包麵粉的概念，此時教師

不必急著要求學生一定要使用分數來表示，先肯定學生的想法，再進入下一個步

驟，解決「製作 1個蛋糕需要多少包麵粉？」時，學生就會發現「一包麵粉做 3

個蛋糕」，如果只做 1 個蛋糕，需要把麵粉分成 3 份，而製作 1 個蛋糕需用 3 份

麵粉中的其中 1 份麵粉，因此學生會得到「製作 1 個蛋糕需要
3

1
包麵粉」的結

論，在這裡學生無法將
3

1
包麵粉用小數表示，自然的學生就會選擇用分數來解決，

而不是用小數來處理。 

 

以多元思考代替公式化計算 

    在表示「製作 1個披薩需要多少包麵粉？」及「製作 1個蛋糕需要多少包

麵粉？」的思考中，不限制學生的想法，不否定學生的答案，讓學生以更多元

的方式呈現「製作 1個披薩需要
2

1
包麵粉，製作 1個蛋糕需要

3

1
包麵粉。」利

用小組討論的方式，學生交流彼此的想法，聆聽別人不同角度切入的思考，激

發學生有更多層次的解題方式。 

    如何促進學生找到
3

1

2

1
 的求解方式，在學生討論的過程中，產生不同的圖

解方式，如：圓餅圖、數線、線段、方塊圖等，甚至利用摺紙，來呈現
3

1

2

1
 包

麵粉。當學生畫出
2

1
包麵粉及

3

1
包麵粉後，要如何進行相加的過程，學生發現



分母不同的分數無法直接進行相加，要將
2

1
和

3

1
加起來，必須要經過處理。有

些學生會快速連結之前學過的分數加法，如果是同樣分母的分數，就可以直接

相加進行運算，因此他們經由討論決定將
2

1
和

3

1
換成相同的分母，這樣的過程

需要找到分母 2和 3共同的倍數，也就是公倍數，學生決定分母用 6來進行通

分，而得到
6

5

6

2

6

3

3

1

2

1
 的結論。 

    經由學生主動探索的過程中，歸納與發現異分母分數加法的規則，與以往

教師直接告知學生異分母分數加法的算則，讓學生反覆計算、背誦公式、機械

化處理應用問題，更能引起學生的學習興趣。 

 

學生表現 

    老師在引導學生進行討論前，先讓學生思考如何表示
2

1
包麵粉及

3

1
包麵粉，

學生直覺反應都會利用圖示來說明。但是在進行
3

1

2

1
 的思考中，學生會發現無

法從圖示中去解釋或是找到異分母分數相加的原則，因此放棄使用圖示說明。 

    教師在學生討論時，進行課堂觀察，不難發現部分學生利用摺紙的概念來呈

現
2

1
包麵粉及

3

1
包麵粉，將摺出來的

2

1
包麵粉及

3

1
包麵粉剪下來拼貼後，學生能

從拼貼出的答案中，觀察出拼貼結果比原先的一包麵粉來得少，因而發現
3

1

2

1


的答案比 1來的小，但是要再做進一步的推演時，卻不知道如何找出規則。 

    當然，有少部分的學生在思考時產生了迷思概念，他們簡單認為
3

1

2

1
 的運

算只需要將分母的 2和 3相加，分子的 1和 1相加，獲得
5

2
的答案，卻忽略的

單位量的不同，需要做進一步處理的迷思概念。 

    進行
3

1

2

1
 如何運算的討論時，學生能運用以學過舊經驗「同分母分數進行

加法運算時，只需要將兩個同分母的分子相加，所得到的分數，分母與原先的

分母相同」的概念，在圖示
2

1
包麵粉及

3

1
包麵粉就進行處理，把

2

1
包麵粉增加

輔助線，產生
6

3
包麵粉；而把

3

1
包麵粉增加輔助線，產生

6

2
包麵粉。再將兩者



合併，就能產生
6

5
包麵粉。學生很快就能歸納出：在進行

3

1

2

1
 的運算時，要先

將不同分母的分數進行通分，讓分母變成相同的分數後，才能夠進行加法運

算。而這個
6

3
包麵粉及

6

2
包麵粉的分母 6，是找到原先分母 2和 3的公倍數，

來進行通分處理。 

    學生的各種想法及概念，在進行共同探索及討論時，都可以從不同層面的

切入點去交流與溝通。當學生小組內達成共識，即使是思考較慢的學生，也能

從討論中獲得不同的想法，促進自己概念的建立。再經由全班分享，讓學生各

組發表自己想法，自行去澄清各種迷思概念，進而找到解決問題的最佳方式，

使學生自己引導出異分母分數加法的通則與概念，讓「學」更有趣。 

 

教學省思 

    回想起以往的教學經驗，總是按照課本流程一步一步進行教學，教師宣告

如何計算異分母分數加法的規則後，再讓學生練習課本上所提供的例題。學生

在課堂中，很難自行產生概念，習慣靠著老師所提供的公式與想法，帶入各種

例題中去計算求解。長期下來，學生處在被動學習、公式化求解與反覆練習的

情況，變成不動腦的學習。這樣所產生的知識，可能回家疏於練習就會產生記

憶上的斷層，甚至容易遺忘。將探究教學的方式帶入數學的課堂中，跳脫原先

課本制式的引導與公式化的計算方式，讓學生主動思考，經由小組及班級討

論，交流想法後，由學生自己引導出解決異分母分數加法的概念，並且澄清迷

思的錯誤想法，更能讓學生將課堂上所學得的知識，內化成自己的智慧。 

    在觀察學生思考的過程中，部分學生在表現出
3

1
的圖示或摺紙時遇到了困

難，造成學生的困擾，耽誤了思考的時間。在這個部分，下次在設計題目的數

字時，可以多加留意，甚至可以加入教師引導的部份，解決學生這部分的困

擾，而不影響學生想法的產出。 

    學生透過小組討論，互相交流想法後，找到解決問題的方法，可以在台上

分享，甚至解決其他人所提出的疑問。除此之外，可以從學生的身上看到許多

不同的解題方式，以多元的答案呈現異分母分數的加法。由學生自行引導出算

則的概念，懂得概念的學生不只要會，還要會陳述，甚至用自己的想法說服別

人。當然，聆聽別人的想法，促進自己的想法產生，這也是很重要的原則之

ㄧ。教師從原先的知識傳遞者退為從旁協助者，讓學生成為課堂的主人，也讓

學生覺得學習數學是一件有趣的事情。 
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探究主題 能解決異分母分數的加法問題 

主探究問題 

小紅豆的生日快到了，媽媽買了兩包一樣的麵粉，想要製作

蛋糕及披薩來幫小紅豆慶祝。媽媽先用一包麵粉做了 2 個披薩，

再用另一包麵粉做了 3 個蛋糕。請問製作一個披薩和一個蛋糕，

需要多少包麵粉？  

教學內容 

階段 教學流程 關鍵性問話 

引入階段 

(提出問題

情境，引發

學 生 探 究 

動機，確認  

任務) 

1. 引導學生理解問題：讀完題目後，

請學生提出疑問。 

 

 

 

 

2. 確認學生理解題目。 

(1) 確認學生理解「一包麵粉做

了 2 個披薩」、「一包麵粉做

了 3個蛋糕」的意思。 

(2) 確認學生理解製作 1 個披薩

需要
2

1
包麵粉，製作 1 個蛋

糕需要
3

1
包麵粉。 

3. 學生能確定探究的問題是製作一

個披薩和一個蛋糕所需麵粉為
2

1

+
3

1
包。 

1-1 小朋友，請閱讀黑板上

所揭示的問題，讀完

後，對題目裡面的敘

述，有任何的問題都可

以提出來。你有什麼問

題要提出來嗎？ 

 

2-1 請問「一包麵粉做了 2

個披薩」及「一包麵粉

做了 3個蛋糕」的意思

是什麼？ 

2-2 製作 1 個披薩需要多

少包麵粉？製作 1 個

蛋糕需要多少包麵

粉？ 

3-1 要探究的問題是什

麼？ 



探索階段 

(提問或提

示，來引導

學生探索 

問題) 

1. 教師引導學生，利用圖示、數線或

文字說明來表示
2

1
包麵粉、

3

1
包

麵粉。 

2. 教師提示學生把想法記錄下來。 

 

 

 

 

3. 引導學生去探索：異分母分數該

如何相加。 

 

1-1 你們是怎樣表示
2

1
包

麵粉、
3

1
包麵粉呢？ 

2-1 想想看，
2

1
包麵粉和

3

1
包麵粉的分母不一

樣，要怎麼相加呢？ 

3-1 請你和小組的組員說

明你是怎麼將
2

1
、

3

1

相加的？為什麼呢？ 

分享討論 

階段 

(學生分享

和說明探索

的結果) 

1. 鼓勵學生與同學分享解題方法。 

 

2. 促使學生與同學溝通解題的方

法。 

學生可能做法: 

(1)
2

1
+

3

1
=

5

2
 

(2)
2

1
+

3

1
=

6

3
+

6

2
=

6

5
 

(3)圖示法 

3. 促使學生聆聽分享後提出問題與

不同觀點。 

 

1-1 說說看你們是怎麼想

的？ 

2-1 請你們說說看，
2

1
、

3

1

的分母不一樣，你們

是怎樣相加才能知道

總共是多少呢？ 

 

 

 

3-1 你們同意他的做法

嗎？ 

3-2 其他同學有沒有疑問

要提出的？ 

3-3 有沒有誰還有不同的

想法呢？請你分享你

的做法。 

結論階段 

(指導學生

總 結 學 到 

什麼概念、

方法及關鍵

的想法) 

1. 鼓勵學生總結探究的核心任務的

結果。 

(1) 異分母分數相加，要先將分

母化成同分母，才可以相加。 

(2) 要將異分母分數化成同分母

時，要找出它們的公倍數。 

2. 老師補充探究的核心任務的結

果。 

1-1 從剛剛的討論和分享

中，你發現了什麼？

請你說說看。 

1-2 當兩個分數的分母不

相同時，要怎麼相

加？ 

1-3 要怎麼將不同的分母，

化成相同的分母呢？ 



(1) 異分母分數加法中的分母不

同，所代表的單位量也有所

不同。 

(2) 將異分母分數中的分母換成

相同分母，才能做加法運算。 

(3) 在進行異分母分數通分時，

我們會選擇兩分數分母的公

倍數來進行通分。 

(4) 兩分數分母公倍數的選擇，

最快當然是兩分母相乘，但

是有時考量分母數字太大，

而找最小的公倍數來進行通

分。 

 

 

 


